
TEORIJA BROJEVA I POLINOMA
Zadaci za doma�i (II deo) - 2016/2017 godina

1. Da li postoji ceo broj x takav da su brojevi
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istovremeno celi?

2. Rexiti sistem kongruencijskih jednaqina:
35x ≡6 10
28x ≡5 14
5x ≡14 30

.

3. Neka je n neparan prirodan broj. Odrediti ostatak broja 22n(22n+1 − 1) pri
deǉeǌu sa 60.

4. Dokazati da za svaki prost broj p > 3 jednaqina x2 − x+ 2 ≡p 0 ima rexeǌe ako
i samo ako jednaqina x2 − x+ 16 ≡p 0 ima rexeǌe.

5. Da li postoji ceo broj x takav da 67 | 5x2 − 4x+ 146?

6. Odrediti sve prirodne brojeve n za koje va�i 33 | n2 + 8.

7. Dokazati da je za svaki prost broj p > 3, polinom (x+1)p−xp−1 deǉiv polinomom
x2 + x+ 1.

8. Polinom P (x) pri deǉeǌu sa x2 − 16 daje ostatak x + 9, a pri deǉeǌu sa x + 2
daje ostatak −3. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma P (x) polinomom (x2−
16)(x+ 2).

9. Odrediti ostatak pri deǉeǌu polinoma P (x) = x2018− x2017 + x2016 sa polinomom
Q(x) = x3 + 1.

10. Dokazati da polinom P (x) = 1 +
x
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nema vixestrukih korena.

11. Odrediti a, b i c tako da je polinom P (x) = ax2n−bx2n−1+cx deǉiv sa (x−1)2(x+1).
Kakav je polinom P (x)?

12. Neka su α, β, γ i δ nule polinoma P (x) = x4 + 2x3 + 3x2 + 4x+ 1. Ako su
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nule polinoma Q(x) = x4 + ax3 + bx2 + cx+ d, odrediti a, b, c i d.

13. Na�i sve nule polinoma P (x) = x5 − 5x3 − 20x + a2, a ∈ R ako je poznato da on
ima realnu nulu vixestrukosti 2.

14. Odrediti prirodne brojeve n za koje polinom (x2 + x + 1)2 deli polinom xn +
(x+ 1)n + 1.



15. Ako je polinom f(x) = xp(x3)−q(x3) deǉiv polinomom x2−x+1, onda su polinomi
p(x) i q(x) deǉivi sa x+ 1. Dokazati.

16. Neka su x1, x2, ..., xn−1 i 1 sve nule polinoma P (x) = xn − 1, n ∈ N. Izraqunati
vrednost izraza I = (1− x1)(1− x2) · · · (1− xn−1).

17. Dokazati da je polinom P (x) = (n−2m)xn−nxn−m+nxm−(n−2m) deǉiv polinomom
Q(x) = (x− 1)3 za svako n,m ∈ N.

18. Na�i sve nule polinoma P (x) = x6+ax5+36x4−68x3+73x2−42x+10 ako je poznato
da je ǌegova nula 1−i i da ima jednu trostruku nulu. Koliko racionalnih nula
ima polinom Q(x) gde je Q(x) = 2P (x)− 11?

19. Odrediti a ∈ R tako da jedna nula polinoma P (x) = x3 − 26x + a bude tri puta
ve�a od druge nule tog polinoma.

20. Odrediti sve vrednosti realnog parametra a tako da sve nule polinoma P (x) =
x4 + ax2 + ax− 1 imaju me�usobno jednake module.

21. Ako su x, y, z ∈ Z, rexiti sistem jednaqina:
(x− y)2 + (y − z)2 + (z − x)2 = 6
(x− y)3 + (y − z)3 + (z − x)3 = 6.

22. U skupu realnih brojeva rexiti sistem jednaqina:

x+ y + z = 3
x2 + y2 + z2 = 17
x3 + y3 + z3 = 27.

23. (a) Primenom Hornerove xeme izraqunati P (−2−i), gde je P (x) = x5+(1+2i)x4−
(1 + 3i)x2 + 7
(b) Koriste�i Hornerovu xemu, razlo�iti polinom P (x) = x4+2x3−3x2−4x+1
po stepenima x+ 1.


